B MINISTERUL EDUCATIEI $I CERCETARII

CONCURSUL INTERJUDETEAN “ MICII BALCESTI”
Editia a I1I a, 16.01.2026, Matematica

ClasaalVa

1. Sa se determine numerele naturale a din egalitatea:

[(322:7+5-18-12):4—a]-3=78

Solutie:

(322:7+5-18-12):4—-a=78:3 (6p)
(46+90-12):4-a=26 (6p)
(136-12):4—a=26 (6p)
124:4-a=26 (6p)

31-a=26 (3p)

a=5 (3p)

2. Catalin, Lucian si Gabriel au impreund 29 de portocale. Cate portocale are fiecare dintre ei daca Lucian
are de trei ori mai multe portocale decat Catélin, iar Gabriel are mai multe portocale decat Catalin si mai

putine decat Lucian.

Solutie:

C m

L - j — 29 (5p)
G| —

29=5.5+4 (5p)

29=7-4+1 (5p)

c=5 (5p)

L=15 (5p)

G=29-5-15=9 (5p)

3. In pétratul de mai jos suma numerelor de pe fiecare linie, de pe fiecare coloana si de pe fiecare dintre cele

doua diagonale este aceeasi. Determinati numerele a, b, c, d, e.

alb| 8
51c|d
22| e | 12
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Solutie:

a+12=8+22 (5p)=>a=30-12=a=18 (5p)

In consecintd, suma pe fiecare linie, coloani si diagonald va fi 18+5+22, adica 45.

b=45-8-18=b=19 (5p)
c=45-8-22=>¢c=15 (5p)
d=45-5-15=d =25 (5p)

e=45-12-22=e=11(5p)
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B MINISTERUL EDUCATIEI $I CERCETARII

CONCURSUL INTERJUDETEAN “ MICII BALCESTI”
Editia a III a, 16.01.2026, Matematica

ClasaaV a

1. Determinati numerele de forma abc cu proprietatea; 22%°2°92%% < g8,

Prof.Ciprian Dobranis, Braila

Solutie.

Relatia din enunt devine

pibegheipiia < glét _, pabebedicda < 984 100a +10b + ¢ +100b +10c +100c +a +11d < 444(5p) =
10la+110b+111c +11d <444=100(a+b+c)+a+10b+11c+11d <444 =a+b+c=3sau4(5p)=
i) a+b+c=3= abc=111(5p)
i) a+b+c=4=abc=112,121,211(15p)
2. Fie numarul abed divizibil cu 7.

a) Determinati cel mai mic numar abed divizibil cu 7.

b) Demonstrati ca numarul bcd00a este divizibil cu 7.

Prof. Simona Slobodeanu, Briila

Solutie :
a) 1001=7-11-13 (5p)
b) Avemabcd =a-1000+bcd =a-1001-a+bed:7 (5p)= bed —a:7(10p)
bed 00a =1000- bed +a =1001-bed —bed +a (5p) =1001-bed —(bed —a):7.(5p)
3. Aflati patratele perfecte abc, stiind ca cha si ach sunt pétrate perfecte.
Prof. Carmen Botea si Viorel Botea, Brdila
Solutie:

Patratele perfecte de 3 cifre nenule sunt 121, 144, 169, 196, 225, 256, 289, 324, 361, 441, 484, 529, 576,
625, 676, 729, 84151 961. (10 p)

Cifrele a, b, c pot fi 1,4, 5,6 sau 9. (5p)
abc poate fi 144, 169,196,441,961 (5p)

Deoarece abc,cba si acb sunt patrate perfecte, atunci abc =169(5 p) si abc =144. (5 p)
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CONCURSUL INTERJUDETEAN “ MICII BALCESTI”,
Editia a III a, 16.01.2026, Matematica
Clasaa Vla
1. Unghiurile AOB,BOC,COD siDOA sunt in jurul punctului O, (OM si(ON sunt bisectoarele
unghiurilor AOB, respectivDOC, C in interiorului unghiuluiMON . Daca MON =100° si MOC =70°,

demonstrati ci AOD —BOC =160°.

Prof. Carmen si Viorel Botea, Brdila

Solutie:
(3p)
MON = AOLZCOD +BOC =100° (3p)

MOC = MON —COTD=70° ~100° —COTD=70°(6p):»COTD:3o° < COD=60°(6p)

ATOB +30° + BOC =100° < ATOB +BOC =70°(3p) = AOB + 2BOC =140°.(3p)

AOB + BOC +COD + DOA =360 (3p) = AOD — BOC =360° — AOB — 2BOC —COD =

AOD - BOC =360° — AOB —2BOC - 60° =

~300° - AOB - 2BOC =300° — ( AOB + 2BOC ) =300° ~140° ~160° (3p)

2. Fie numerele naturale Xsi y care verifica relatia 3xy —15x+8y =2066. Determinati ultima cifra a
numirului y*.

Prof. Adela Dimov, Briila

Solutie:

B-dul Alexandru loan Cuza Nr.182 Cod postal: 810125 Tel/Fax: 0239615333 E-mail:director@cnnb.ro http://www.cnnb.ro



3xy +8y =15x + 2066 <> y(3x+8)=15x+2066(3p).

. 15x + 2066 15x + 40+ 2026 5(3x + 8) + 2026
Atunci y=—" " "(3p) o y=——— S Yy = . (5
y 3x+8 ( p) y 3x+8 Y 3x+8 ( p)

2026
3x+8
divizorilor naturali ai lui 2026 . Acestia sunt 1, 2, 1013 si 2026. (3p)

y=5+ este numdr natural. Atunci 3x + 82026, (3 p) de unde rezulta ca 3x+8 apartine multimii

1. Daca 3x+8=1013 rezulta x=335si y=7. (5p)
2. Dacd 3x+8=2026 rezultd ca X nu este numdr natural. (5p)
335este de forma 4k +3si atunci u(7°*)=u(7°)=3. (3p)

3. Determinati numerele naturale de doua cifre ab pentru care are loc relatia (a+b+2)- ab = aab.

Prof. Andreea Maria Popa, Briila

Solutie:
(a+b+2)-ab=100a+ab < (a+b+1)-ab=100a:25 (5p)
Cel putin unul dintre termenii a+b+1 si ab trebuie sa fie divizibil cu 5. (5p)

Cum 2<a+b+1<19, avem cazurile

1. a+b+1=5=5ab=100a=> ab=20a=>b=10a, fals.(3p)
2. a+b+1=10=10ab=100a=ab=10a=b=0=a=9=ab=90. (3p)
a+b+1=15=15ab=100a = 3-ab=20a=3b+10a =0, fals. (3p)
3. a+b+1 nu este divizibil cu 5, atunci ab:25=>ab {25,50,75}.
a. ab=25¢>(2+5+2)-25=225¢>9-25=225, adevirat. (3p)
b. ab=50<(5+0+2)-50=550<7-50=>550, fals. (3p)
c. ab=75¢(7+5+2)-75=775c14-75="775, fals. (3p)

Numerele care verifica relatia sunt ab=25si ab=90. (2p)
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B MINISTERUL EDUCATIEI $I CERCETARII

CONCURSUL INTERJUDETEAN “ MICII BALCESTI” ,
Editia a III a, 16.01.2026, Matematica

Clasaa Vil a

1. Determinati media geometrici a numerelor naturale a si bcare verifica relatia 4[a,b]2 +(a,b)2 =148,

unde (a,b)si [ab]reprezintd cel mai mare divizor comun respectiv cel mai mic multiplu comun al

numerelor a si b.

Prof. Carmen Botea si Viorel Botea, Braila

Solutie:

a=dx,b=dy,unded =(a,b)cux,yeN,(x,y)=1=[a,b]=dxy (5p)=
= 4d*x’y* +d* =148=d*(4x’y* +1)=148=4-37 (5p)=d =2, deoarece 4x"y + 1 este impar.(10p)
= 4x%y? +1=37 = 4x’y? =36 = x’y* =9=>xy =3 (5p)=>a-b=12=+/a-b =12 =2/3. (5p)

2. Rezolvati in multimea numerelor naturale ecuatia (20272028 - 2026) x=2025" -1.

Prof.George-Florin Serban,Brdila,

Solutie:

Se observa ci x =0 este solutie a ecuatiei. (5p) Presupunem cd x >1. Atunci 2025" -1=M, -1, (5 p) iar
2027% - 2026 =(M, -1)""" =M, —1= M, +1- M, —1=M, (10p) = (2027° - 2026) x = M, fals. (10p).

Tn concluzie x =0 este singura solutie a ecuatiei.

3. In dreptunghiul ABCD notim cu O intersectia diagonalelor. PerpendicularainO pe AC intersecteaz

latura DC in E si bisectoarea unghiului DAC 1n F. Perpendicularain F pe AF intersecteaza latura DC
in G. Aratati ca aAEFG este isoscel.

Prof. Ciprian Dobranis, Braila

Solutie :
Desen (3p)

Notam DAF = FAC =a(3p)= ACD =90° —2a(3p)

aEOC dreptunghic cu EOC =90° = ECO =90" — 2a = OEC =2a(3p)

aAOF dreptunghic cu AFO=90°-a(3p)

E,F,Ocoliniare cu AFG =90° = EFG = a(3 p) JIn AoEFG aplicim teorema unghiului exterior si avem

EGF =2a—a=a(10p)= aEFG este isoscel (2p)
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CONCURSUL INTERJUDETEAN “ MICII BALCESTI” ,
Editia a III a, 16.01.2026

Clasaa Vlll a

1. Determinati numerele naturale asi D care indeplinesc simultan conditiile:
i) a+b=17
i) 2a+3b+7si 4a+5b+9 sunt direct proportionale cu 5a+9b—1 si 9a+13b+11.

Prof. Andreea Maria Popa, Brdila

Solutie:
2a+3b+7 4a+5b+9
= (6p)

5a+9b-1 9a+13b+11
2(a+b)+b+7= 4(a+b)+b+9( ):2-17+b+7= 4.17+b+9 - b+41 _ b+77 (6 )
5(a+b)+4b-1 9(a+b)+4b+11 5.17+4b-1 9-17+4b+11 4b+84 4b+164
b+41  b+77 b+41 b+77

= = = =
4b+21) 4(Mb+41) b+21 b+41
<b?+820+41° =b* +980+77-21<>16b=64=b=4=a=13. (6p)

2a+3b+7;4a+5b+9direct prop.cu 5a+9b-1; 9a+13b+1l<

& (b+41)2 =(b+21)(b+77)(6p) =

2. Fie M, N, P mijloacele muchiilor (BC),(AC)si (AB) ale tetraedrului VABC. Aritati ca daca
AB-AC+AC-BC+AB-BC
5 .

VA LVM,VB LVNsi VC LVP atunci avem: VA® +VB® +VC* >

Prof. Carmen Botea si Viorel Botea

Solutie:

Aplicam teorema lui Pitagora in triunghiul AVAM , apoi relatia medianei pentru VM si AM in AVBC,

respectiv.
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2 2)_ 2 2 2\ _ 2 2 2\ _ 2
AMzZVA2+VM2(3p)<:>2(AB +A4C )-BC :VA2+2(VB +v40 )-BC (Gp)®2(AB +A40 )-BC
Aty 2(vB? +v402)— BC® _ 2(A|32;r AC?) _vats 2(VB® +VC?)

= 2VA’ +VB? +VC? = AB? + AC? (1)
In mod analog relatiei (1), deducem:

2VB? +VA? +VC? = AB? + BC?,(2)

2VC? +VA? +VB? = AC* + BC?,(3) (6p)
Adunam relatiile (1), (2) si (3) si obtinem:

2 2 2
4(VC? +VA? +VB?)=2( AB? + AC? + BC?)(3p) = VC +VA? +VB? = 22 +A§ +BC, (6p)
N AB-AC+ACéBC+AB-BC V7 LA 4V 5 ABAC+ AC -BC + AB-BC

5 (3p)

3. Determinati restul impartirii numaruluil3® —1la 2%

Prof. Simona Slobodeanu, Brdila
Solutie:

8 ori
=2°.3:2:7-2°(M, +1)=2"(2b+1)(6p) =2"b + 2" (6p) = r =2"(2p).
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